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Câu 1. ( 2,0 � i� m ) 
       Cho hàm s�   y = 2x3 + 9mx2 + 12m2x + 1, trong � ó m là tham s� . 

1. Kh� o sát s�  bi� n thiên và v�  ��  th	 c
 a hàm s�  � ã cho khi m = - 1. 
2. Tìm t� t c�  các giá tr	 c
 a m ��  hàm s�  có c� c �� i t� i xC
 , c� c ti� u t� i xCT th� a mãn: 

x2
C
 = xCT. 

 
H�� ng d � n gi � i:  

 



 
 
 
 
Câu 2. ( 2,0 � i� m).  

Cho hàm s�    y = 1
12

-
-

x
x

. 
1. Kh� o sát s�  bi� n thiên và v�  ��  th	 ( C ) c
 a hàm s� . 

2. L� p ph�� ng trình ti� p tuy� n c
 a ��  th	 ( C ) mà ti� p tuy� n này c� t các tr� c Ox , Oy l� n 
l�� t t� i các � i� m A và B th� a mãn OA = 4OB. 

 
H�� ng d � n gi � i:  
 

 
 
 
Câu 3. ( 2,0 � i� m).  

Cho hàm s�    y = x 4 + 2m2x2 + 1 (1). 
1. Kh� o sát s�  bi� n thiên và v�  ��  th	 hàm s�  khi m = 1. 
2. Ch� ng minh r� ng ��� ng th� ng y = x + 1 luôn c� t ��  th	 hàm s�  (1) t� i hai � i� m phân bi� t v� i m� i 
giá tr	 c
 a m. 



 
 
H�� ng d � n gi � i:  
 

1. T�  làm. 
2. Xét ph�� ng trình hoành ��  giao � i� m: x4 +2m2x2 +1 = x + 1 Û x4 + 2m2x2 – x = 0 Û  

x( x3 + 2m2x – 1) = 0 Û  �
�

�
�
�

�
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=

(*)012

0
23 xmx

x

� t g(x) = x3 + 2m2x – 1 ;  

 
Ta có: g’(x) = 3x2 + 2m2 ³  0 (v� i m� i x và m� i m ) �  Hàm s�  g(x) luôn �� ng bi� n v� i m� i giá tr	 c
 a m. 
M� t khác g(0) = -1 ¹ 0. Do � ó ph�� ng trình (*) có nghi� m duy nh� t khác 0.  
V� y ��� ng th� ng y = x+ 1 luôn c� t ��  th	 hàm s�  (1) t� i hai � i� m phân bi� t v� i m� i giá tr	 c
 a m. 
 
Câu 4. ( 2,0 � i� m).  

Cho hàm s� : y = 2x3 – 3(2m+1)x2  + 6m(m+1)x + 1 , trong � ó m là tham s� . 
1. Kh� o sát s�  bi� n thiên và v�  ��  th	 c
 a hàm s�  khi m = 0. 
2. Ch� ng minh r� ng v� i m� i giá tr	 c
 a m , hàm s�  luôn có c� c �� i,c� c ti� u và kho� ng cách 

gi� a các � i� m c� c �� i, c� c ti� u c
 a ��  th	 hàm s�  không � i. 
 
H�� ng d � n gi � i:  
 

1.  T�  làm. 
2. Ta có y’ = 6x2 – 6(2m+1)x + 6m(m+1) �  y’ = 0 khi x1 =m ho� c x2 = m+1. Do x1 ¹ x2 v� i 

m� i m nên hàm s�  luôn có c� c �� i, c� c ti� u. G� i A(x1;y1), B(x2;y2) là các � i� m c� c tr	 thì  
y1 = f(x1)= 2m3 +3m2 + 1; y2 = f(x2) = 2m3 + 3m2 �  AB = 2  không � i (� pcm!). 
 
Câu 5. (2,0 � i� m) 

Cho hàm s�  y = -  x3 -  3x2 + mx + 4, trong � ó m là tham s�  th� c. 
1. Kh� o sát s�  bi� n thiên và v�  ��  th	 c
 a hàm s�  � ã cho, v� i m = 0. 
2. Tìm t� t c�  các giá tr	 c
 a tham s�  m ��  hàm s�  � ã cho ngh	ch bi� n trên kho� ng (0 ; + ¥ ). 

 
H�� ng d � n gi � i:  

 

Câu � áp án 

1. (1,25 � i� m) 
V� i m = 0, ta có hàm s�  y = – x3 – 3x2 + 4 
T� p xác �� nh: D = R 
S�  bi� n thiên:  

·  Chi� u bi� n thiên: y’ = – 3x2 – 6x,  y’ = 0 Û  
x 2

x 0

= -�
� =�

  

y’ < 0 Û  
x 2

x 0

< -�
� >�

   

y’ > 0 Û  – 2 < x < 0 
Do � ó: + Hàm s�  ngh�ch bi� n trên m	 i kho
 ng (-  ¥  ; -  2) và (0 ; + ¥ ) 
 + Hàm s�  �� ng bi� n trên kho
 ng (-  2 ; 0) 
·  C� c tr�:  + Hàm s�  y �� t c� c ti
 u t� i x = – 2 và yCT = y(–2) = 0;  

 + Hàm s�  y �� t c� c �� i t� i x = 0 và yC�  = y(0) = 4.  
·  Gi� i h� n: 

x x
lim , lim
®-¥ ®+¥

= +¥ = -¥  

I  
(2,0 

� i� m) 

·  B
 ng bi� n thiên: 



   
·  ��  th�:  

��  th� c� t tr� c tung t� i � i
 m (0 ; 4), 

c� t tr� c hoành t� i � i
 m (1 ; 0) và ti� p 

xúc v� i tr� c hoành t� i � i
 m (-  2 ; 0) 

 

2. (0,75 � i� m) 
Hàm s�  � ã cho ngh�ch bi� n trên kho
 ng (0 ; + ¥ ) Û  y’ = – 3x2 – 6x + m £ 0, "  x > 0 
 Û  3x2 + 6x ³  m, "  x > 0 (*) 
Ta có b
 ng bi� n thiên c� a hàm s�  y = 3x2 + 6x trên (0 ; + ¥ ) 
 
 
T�  � ó ta ��� c : (*) Û  m £ 0. 

 

 
 

Bài t 
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Câu 2: 

�����������	�(�
��� 4 2 2( 9) 10mx m x+ - + ����������
��


�
�
�
�  ������������������	��������������������������������	��
�����������
,�

 � � � �  !"������#��������	��
��)���*����#��)��)��'�,�
 
Câu 3: 
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Câu 4: 

�����������	�(� 4 2 1y x mx m= - + - �����
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Câu 5: 
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Câu 6: 
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Câu 7: 
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Câu 8: 

�����������	�(�
2

1
x mx

y
x

+
=

-
� � �
��


�
�
�
�  ������������������	��������������������������������	��
����������:,�

 � � � �  !"������#��������	��
��)���)��)����������)��)����#0,�-%���&����� '�������)0�������"�������&�)��)��&������������#��)��)��'��)0���������� 	�
�
����=�&�
:�@�

�
Câu 9: 
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Câu 10: 

�����������	�
���
2

1
mx x m

x
+ +
-

����
��


�
�
�
�  ������������������	��������������������������������	��
����������1
�

 � � � �  !"������#��������	����������
��)�7���'0�)��������������������#��$��� �����+��)������������+�3�%�&�

�
 


